Résum € de lecon
(Les Suites Numérique)

1 La Suite Arithmétique et La Suite Géométrique :(n;p) e Net p<n

La Suite Arithmétique

La Suite géométrique

Définition

VI’ZGN;U,H_]—Unzr

Le terme général

Uy=U,+(n—p)r

U, =q" P xU,

. U,=Uyp+n-r U, =q" x Uy
n+1 1 — n—+1
S, = Ugt Uy ot Uy | = )Mm+%) :%x%f%%

2 La suite majorée ; minorée ; bornée

(Uy,) est une suite majorée par M < Vn € N;U, < M
(U,) est une suite minorée par m < Vn € N;U, > m

(U,) estune suite bornée parmetM; < VneN ; m<U, <M

3 La Monotone d’une suite

SivneN ; U, <U,;; alors (U,) estune suite croissante.
SiVvneN ; U,y < U, alors (U,) estune suite décroissante.
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Exercice 1 (U) wm\mmwﬂe&ﬂ)@ﬂu@ U, =1 el U 1+1U5U

1)c/V\aombm<1ue (onoN) o, >%

Z)M&mbomde (v,) E/ndjédujfleque (onDN) U, <1

L 1 1 s dui 1_2(1)
3)movn[/‘wﬂ(1ue (0n ON) Unﬂ—gsg(Un—gjmdedlm(rw(DnDN) Un—gsg[gj

4) en s vnzl-i pows el erlien naluel
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Exercice 2 ffoitﬂawﬂe(un)ncbgmrm U,=5el U, =3, +4 o fose V,=4U -U
1) caﬂui)muo , U, eV,

2) mcvn[/‘wﬂ(rw (Vn)n %t(jéwmé[hxﬂuedemn q=3etcaF01[)wLVn mW@ n
3) on [se Tn=kzjnvk el sn=kzjnuk

a)dét@‘vmi/annmgcms[m_den

K) mﬂb‘mc]w Vn:Un_4nmdédUUlE(11w U,=4"+3"
C) MMMLTJET”_?’SHZUO_UMIWA djéten/m”nm SnE/nKG/TW[AWNdE n

Exercice 3 On considére la suite (U) telle que U,=0; U,=1let U, :%Un+l+%u

On pose V, :Unﬂ—%u et W, :Un+1+?1)’un

n

1) a) montrer que (V,) est géométrique et calculer V, en fonction de n
b) montrer que (W,) est géométrique et calculer W, en fonction de n

k=n k=n
2) onpose S =YW, etT =>1U,
k=0

k=0 ;=
a) calculer S en fonction de n et déterminer U en fonction de n

c) prouver que T, -3 311 ”_§ 1 ”
2 10 3 5\ 2




Suites numeriques

Exercice 1
Calculer les trois premiers termes des suites
suivantes:

1) U =2"-n 2) V = 1—l
n
) W =2 et W _ W,
3 0o € TL+l_m+2
_ _1
9 T =3t T,=-T 42

Exercice 2

On considére la suite (Un) définie par:

rn

UO=4 et U

n+l

=20, +3
5 n

Montrer que (U”) est majorée par 5
Exercice 3

On considere la suite (Un) définie par:
1 3U +2
U=——=e U, =—=
2 M oU +3

1) montrer que (Un) est minorée par —1

rn

2) montrer que (Dn 0] N) U <1

Exercice 4
On considére la suite (U”) définie par:
UO =-1let Un+1 :%

1) montrer que (Dn DN) U <3

étudier la monotonie de la suite (U )

1
U -3

n

onpose V =

montrer que (Vn) est une suite arithmétique

Déterminer U enfonctionde n
Exercice 5
Soit (U ) une suite arithmétique telle que :

nin

U3=5 et U, =29

1) déterminer laraison r de la suite (U )

nin

2) calculerlasomme S =U +U, +...+U
Exercice 6

Soit la suite (Un)’ définie par: U = 4

montrer que (Dn DN) U <2

étudier la monotonie de la suite (U )

n n

2
-2

onpose V =
p n U

n

montrer que (Vn) est une suite arithmétique

Déterminer Un en fonctionde n

k=n-1

c) Calculer S = z V. en fonctionde n
k=0

Exercice 7
On considére la suite (Un) définie par:

U, =2e U, =2U -1
1) montrer que (Dn DN) U >1

2) étudier la monotonie de la suite (Un)

3) onpose X =U -1
a) montrer que (Xn) est une suite géométrique
b) déterminer U enfonctionde n

k=n

c) calculerlasomme S = ZUk
k=0

Exercice 8
On considére la suite (Un) définie par:

3 2 -1
ll - — et l] — n
2U +5

0 4 n+l

6
20 +5

1) a) vérifier que (DnDN) U =1

n+l

b) prouver que (Dn O N) -1<U < —%

2) étudier la monotonie de la suite (U )

2 +1
U’!L + 1

n

3) onpose V =

a) montrer que (Vn) est une suite géométrique

b) déterminer U enfonctionde n
4) a) montrer que :
1

U+1+_ U to
n 2 n 2

b) montrer par récurrence que :

(onON) ‘Un i1

1 6 n
< | =
=36

6
<~

(0n ON) !
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A
= [| exercrce o1 ]
Soit ABCun triangle et soit G = Bar|(4:2):(B;3):(C;-1)}.
0.5pts T
O.:"!ptifs 1)Montrer que : AG = Eiﬂ 4 fi.-lf.‘ et construire le point G .
2)Soit K un point défini par 5AK =348,
0.75pts | G- Montrer que : K = Bar|(4:2),(8:3)] .
b- Montrer que G = Bar|(K:5):(C:-1);.
2pts c-Déduire que les points & :K et C sont alignés.
:F“ 3)Soit H = Bar|(B;3):(C:-1)) .
bt a-Montrer que : G = Bar |(H;1):( A1) .
b-Déduire l'intersection des droites 4/ ) et (KC).
4)Déterminer l'ensemble des points 1/ tels que : ‘3”1&1‘.& +3MB- MC| = [2MA + 3MB|
épts EXERCICE 02 ﬁ‘
i "Dans le plan rapporté & un repére orthonarmé {ﬂ;;’;j)nn considére les points :A{\E—I;-ﬁé I]:
B(-2:2)
1.5pts 1)a-Montrer que : O4d = 2.2 et calculer OB .
0:5PT5 b-Déduire la nature du triangle OAB . |
2pts 2)a-Calculer le produit scalaire OAOB et ma(ﬁ.&:{ﬁ] et sm(tﬁ;ﬁ].
1pts b-Déterminer la mesure principale de I'm'lgle(t‘l-l:-:‘}'ﬁ] puis déduire au nouveau la nature du
triangle QA48 .
lpts 3)Donner I'équation cartésienne de la hauteur du triangle (4B passant par .
Tpts EXERCICE 03 ﬁ‘
On considére le cercle(C) d'équation : x"+ 3 —2x—4y-3=0
1.25pts 1)Montrer que (C') est un cercle de centre £2(1;2) et de rayon R= 32,
0.5pts | 2)a-Vérifier que A(—L0)e(C).
1pts b-Donner une équation cartésienne de la droite tangente ([))au cercle (C') ou point 4.
0.75pts 3)a-Montrer que la droite|A ) d'équation x+y—3=0 coupe le cercle (C)en deux points EFet /[ .
1pts b-Déterminer les cordonnées des points FetF .
1.25pts c-Donner les équations des droites tangentes au cercle (C') en £ et F.
0.5pts | 4)a-Vérifier que le point B(1;—2) est a I'extérieur du cercle (C).
0.75pts '

b-Déterminer les équations des tangentes au cercle (') qui passe au point 5.
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[I EXERCICE 01 1

Soit ABCun triangle ;et soient et / deux points tels que :

2AG -24B+CA=0 et H=Bar|(4,-1)(B;:2)}
1)Montrer que : G = Bar{(4:-1):(8:2):(C;1)} ;puis Construire les points Get H .
2)Montrer que G est le milieu du segment [CH .

3)Soit K un point du plan tel que : Eﬁ::%ﬁ'{‘ .Montrer que : K = Bar{(B:2):(C:1)].

4)Montrer que les draites (CH ) et (4K ) se coupe au point & .

5)Sachant que : A(-1:2) :B(2:1) et C'(1.3).Déterminer les coordonnées du point .
6)Déterminer I'ensemble des peints A/ du plan tels que :

MA + 2V + MC| = [2Ai - AMB|  b-|2MB+ MC]| = |20 - NiB - M|

"] EXERCICE 02 1

" Dans le plan rapporté d un repére orthonormé (C’;f‘.ﬂm considére les points :A:’E:ﬂ}:ﬂ{l;«ﬁ-}
1)Calculer le produit scalaire 40 _4Fet les distances A0et AB .
2)Caleuler cos(40; 4B ) et sin(40.4B).

b-En déduire la nature du triangle 4BC .
)

EXERCICE 03

1.25pts
1.25pts

0.5pts
1pts
0.75pts
1.25pts
1.5pts

0.5pts
1pts

Dans le plan rapporté & un repére orthonarmé (O:i;j)on considére les points : A(~1:2); B(3—4)
Soit (C) I'ensemble des points M du plan vérifient : AN BAS = -4,
1)a-Montrer que : x +y —2v+2y-7=0 est une équation cartésienne de I'ensemble ().
b-Montrer que (C') est un cercle de centre [2(1.-1) et de rayon R=3.
2)a-Vérifier que K(1;2)e(C).
b-Donner une équation cartésienne de la droite tangente (D)au cercle (C) au point K .
3)a-Montrer que la droite (A)d'équation x+ y+3=0 coupe le cercle (C'] en deux points.
b-Déterminer les cordonnées des points d'intersection de la droite (A) et le cercle (C).

X4y =2x+2y-T=0

4)Résoudre graphiguement le systéme : {

5)a-Vérifier que le point //(1;4) est situé a l'extérieur du cercle (C).
b-Donner les équations des tangentes au cercle () et qui passe par le point H .

x+y+3x10
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