Prof : OULAHRI Généralités
>eance 1 sur les fonctions

L’ensemble de définition d’une fonction :
Les réels qui ont une image par la fonction f forment un ensemble appelé
I’ensemble de définition de la fonction f et noté D

Exercice 1 : Déterminer I’ensemble de définition de la fonction f dans chacune des cas :
2
1) f(x) =x*—-2x+3 2) fx) =2

x2-4

3) f(x) = Va2 —2x—3 4) f(x) = x2—4x+3

x-2

La fonction paire et impaire
Vx € l)f ) — X € l)f

f(=x) =f(x)
Vx € l)f ) — X € l)f

f(=x) = —f(x)

lo On dit que la fonction f est paire si : {

l* On dit que la fonction f est impaire si : {

Exercice 2 :

Etudier la parité de la fonction f dans chacune des cas :

VxZ+1

X

2) f)=x*-1|x|-6 2) f()=

La fonction majorée-la fonction minorée- la fonction bornée
On dit que la fonction f est majorée par Msi: Vx €I fx) <M
On dit que la fonction f est minorée parmsi: Vxel f(x)=>m
On dit que la fonction f est bornée par m s’elle est majorée et minorée

Exercice 3 :

Soit h la fonction définie par h(x):ﬁ‘?’
X+1

a)Déterminernp, .
b) Montrer que la fonction h est majorée par 1 et minorée par -3.
c) Interpréter les résultats géomeétriquement.




La monotonie d’une fonction:

Soit f une fonction définie sur I, (I C Df)
» On dit que f est strictement croissante sur I si et seulement si :

¢ V(x,y) €I x>y = f@)>f®)
» On dit que f est strictement décroissante sur I si et seulement si :

o V(x,y) €I” x>y = f(x)<f)
» On dit que f est constante sur I si et seulement si :

o V(x,y) €I fx) =1

Exemple :

On consideére la fonction f définiepar:  f(x) = V/x — %

En utilisant la définition montrer que la fonction f est croissante sur |0, +oo[

Le taux de variations:

Soit f une fonction définie sur I, (I C Df) onpose: T = TOT®)  ayec

x=y
(x,y) € I?
» SiT > 0 alors f est strictement croissante sur I

» SiT < 0 alors f est strictement décroissante sur I
> Si f est croissante ou décroissante on dit que f est monotone

Exercice 4 :
Soit f une fonction numérique définie par f(x):§+§
X

y Déterminer D,

2) Etudier la parité de la fonction f

b-9

3ab

#) Déduire le sens de variations de la fonction f sur [3;+«[ et ]0;3]

3) Montrer que pour tous a et b dans o+ ;0naT=

5) Dresser le tableau de variations de f sur D, en précisant sa valeur maximale et sa
valeur minimale.

Exercice 5 :

On considére la fonction f définiepar:  f(x) = Vx% — 6x
1) Montrerque: Dy = [—,0] U [6, +o|

fO-fy) _ xty-6

x-y VxZ—6x++y%2—6y

b- Déduire les variations de f sur les intervalles | —oo0, 0] et [6, +oo][

2) a- Soient x et y de Dy montrer que :

3) Dresser le tableau de variation de f
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La fonction f(x) = ax* + bx + c:

La courbe de la fonction f appelée une parabole de sommet A <_—b f (_b))

2a’’ \2a

Exemple :

La fonction f(x) = x* —6x + 2

La courbe (C) est une parabole de sommet A(3, f(3)) = (3,-7)
Remarque :

Exemple :

La fonction f(x) = x*—6x+8

La courbe (Cf) est une parabole de sommet A(3,f(3)) =(3,—-1)
Le tableau de variations de f :

X
f(x)

Quelques valeurs :

X
f(x)

Application 1 :

Construire la courbe des fonctions suivantes :
1) fX)=x*+1

2) f(x)=x?—-2x+2

3) f(xX)=x*—4x+3




ax+b_

La fonction f(x) = vt

La courbe de la fonction f appelée une hyperbole de centre A (_Td,%) et d’asymptotes

x="Lety="
_C y_C

Exemple :
La fonction f(x) =

xX—
x—

La courbe (Cf) est une parabole de centre A(2, 1) et d’asymptotes x = — = 2ety=
Remarque :

Onpose: A= |Z Z| =ad — bc

A>0
—d

_—

Exemple :
La fonction f(x) = %
La courbe () est une parabole de centre A(2, 1) et d’asymptotes x = __Cd =

Le tableau de variationsde f : ona:

1% (=2) —1x (-1) "
=—-1 f(x)

_1|:

Quelques valeurs :

Application 2 :

Construire la courbe des fonctions suivantes :

1) fx) =22 2) f(x)="2

x—1
x+1 x—1




